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Zestaw ćwiczeń 1, na dzień 7 października 2011

Zadanie 1 Sprawdź, że podane funkcje s ↪a rozwi ↪azaniami danych równań różniczkowych
na wskazanych przedzia lach:

1. y(t) = sin t
t

, ty′ + y = cos t, (0,∞);

2. y(t) = t2, ty′ + y = 3t2, R;

3. y(t) = 1
1+t2

, y′ + 2ty2 = 0, R;

4. y(t) = −
√

4− t2, yy′ = −t, (−2, 2).

Zadanie 2 Sprawdź, że podane funkcje dla dowolnego C ∈ R s ↪a rozwi ↪azaniami danych
równań różniczkowych, oraz wyznacz rozwi ↪azanie szczególne do warunku pocz ↪atkowego:

1. y(t) = t + C, y′ = 1, y(0) = 0;

2. y(t) = C · et, y′ = y, y(1) = −1;

3. y(t) = C · e−2t + 1
3
et, y′ + 2y = et, y(0) = 1;

4. y(t) = t + C
√

t2 + 1, y′ = ty+1
t2+1

, y(0) = 0.

Zadanie 3 Dokonaj analizy rozwi ↪azań równania różniczkowego

y′t = ky

w zależności od parametru k i naszkicuj krzywe ca lkowe tego równania.

Zadanie 4 Rozwi ↪aż nast ↪epuj ↪ace równania różniczkowe o zmiennych rozdzielonych:

1. yy′ + 4t = 0;

2. dy = 2ty2 dt;

3. y′ = 1 + t + y + ty;

4. y′ + 4y = y(e−t + 4).


