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Egzamin pisemny, Równania różniczkowe

Wskazówki:

1) Prosz ↪e wpisać czytelnie na tej stronie i w nag lówku każdej strony z zadaniami Państwa
imi ↪e i nazwisko.
Stron ↪e tytu low ↪a prosz ↪e ponadto podpisać!

2) Prosz ↪e sprawdzić czy dostali Państwo wszystkie 4 kartki z zadaniami.

3) Prosz ↪e rozwi ↪azywać dane zadanie tylko na kartce z jego treści ↪a lub na jej odwrocie. W
razie potrzeby można dostać dodatkow ↪a kartk ↪e. Prosz ↪e nie rozwi ↪azywać różnych zadań na
tej samej kartce!

4) W czasie egzaminu można korzystać z r ↪ecznie przygotowanej kartki w formacie A4. Nie
wolno używać żadnych urz ↪adzeń elektronicznych, w tym telefonów, które należy wy l ↪aczyć
na czas egzaminu. Próby oszustwa i/lub ści ↪agania b ↪ed ↪a karane wykluczeniem z egzaminu
i ocen ↪a niedostateczn ↪a.

Powodzenia!
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Imiȩ, Nazwisko:

Zadanie 1 (10P):

Rozwi ↪aż równanie metod ↪a przewidywania postaci rozwi ↪azania

y′′ + y′ − 2y = 3et + 2t2.



Imiȩ, Nazwisko:

Zadanie 2 (10P):

Rozwi ↪aż problem pocz ↪atkowy 
y′′(1 + ln(t)) + y′/t = 2 + ln(t)
y(1) = 1/2
y′(1) = 1



Imiȩ, Nazwisko:

Zadanie 3 (10P):

Wyznacz wartości parametru r ∈ R, dla których funkcja y(t) = tr jest rozwi ↪azaniem równania

t2y′′ − ty′ − 3y = 0

w przedziale (0,∞). Wyznacz uk lad fundamentalny tego równania.



Imiȩ, Nazwisko:

Zadanie 4 (10P):

Funkcje

y1(t) =
(

1
t

)
i y2(t) =

(
1/t2

−1/t

)
s ↪a na przedziale (0,∞) rozwi ↪azaniami uk ladu jednorodnego

y′ = A(t) · y.

Wyznacz rozwi ↪azanie ogólne uk ladu niejednorodnego

y′ = A(t) · y +
(
−2/t

2

)
na tym przedziale.


