Przypomnienie z algebry liniowej — wzor polaryzacyjny

61. Niech V bedzie przestrzenia wektorowa nad R a ¢ : V x V — R odwzorowaniem dwuliniowym symetrycznym sko-
jarzonym z forma kwadratowa 1, to znaczy ¥(v) = p(v,v) dla v € V. Wykazaé, ze to odwzorowanie dwuliniowe
symetryczne @ jest przez forme kwadratowa 1 jednoznacznie wyznaczone (dla z,w € V wyrazi¢ ¢(z, w) przez wartosci
¥ policzone dla odpowiednio dobranych wektoréw).

Pierwsza forma podstawowa powierzchni

62. Zapisa¢ we wspélrzednych x,y pierwsza forme podstawowa powierzchni opisanej przy pomocy parametryzacji
(z,y) — (z,y,0(z,y)). Zrobi¢ to samo w szczegdlnych przypadkach — dla powierzchni siodtowej z zadania 21 i dla
malpiego siodla z zadania 26.

63. Zapisa¢ we wspohrzednych u,v pierwsza forme podstawowa dla powierzchni obrotowej z zadania 22, a nastepnie dla
torusa z zadania 23.

64. Znalezé pierwsza forme podstawowa dla helikoidy (zadania 24, 49).

65. Znalezé pierwsza forme podstawows dla powierzchni Ennepera z zadania 25. Sprawdzié¢, ze u i v sa wspOlrzednymi
izotermicznymi (czyli takimi, ze E = G i F = 0).

66. Znalezé¢ pierwsza forme podstawowa dla sfery o promieniu r. Zrobi¢ to we wspélrzednych geograficznych, a potem dla
parametryzacji bedacej odwzorowaniem odwrotnym do rzutowania stereograficznego. Czy ktéres z tych wspdlrzednych
sg wspolrzednymi izotermicznymi?



