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Geometria 2, Semestr letni 2011

Zestaw ćwiczeń 11

Nast ↪epuj ↪ace zadania b ↪ed ↪a omawiane na ćwiczeniach w tygodniu 30 maja – 3 czerwca 2011.

Zadanie 41 Niech S ⊂ R3 b ↪edzie zwart ↪a powierzchni ↪a regularn ↪a. Udowodnij, że odwzorowanie
Gaussa N : S → S2 jest surjekcj ↪a.

Zadanie 42 Niech S ⊂ R3 b ↪edzie zwart ↪a powierzchni ↪a regularn ↪a tak ↪a, że K(p) ≥ 0 dla każdego
punktu p ∈ S. Udowodnij, że odwzorowanie Gaussa N : S → S2 jest injekcj ↪a.

Zadanie 43 Powierzchnia Ennepera zadana jest parametrycznie przez odwzorowanie

(u, v)→ (u− 1
3
u3 + uv2, v − 1

3
v3 + vu2, u2 − v2) ∈ R3.

a) Wyznacz macierz pierwszej i drugiej formy fundamentalnej tej powierzchni.

b) Wyznacz krzywizny g lówne tej powierzchni.

c) Udowodnij, że obrazy prostych u = const i v = const s ↪a liniami krzywizny powierzchni
Ennepera.

Zadanie 44 Wyznacz wszystkie punkty osobliwe powierzchni Ennepera (patrz: zadanie 43).


