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Geometria 2, Semestr letni 2011
Zestaw ¢wiczen 3

Nastepujace zadania beda omawiane na ¢wiczeniach w tygodniu 21-25 marca 2011.

Zadanie 9 Wyznaczy¢ wierzcholki elipsy

Zadanie 10 Niech ¢ : I — R? bedzie krzywa z parametryzacja naturalng. Niech tg € I bedzie
punktem, w ktérym krzywizna krzywej ¢ nie znika, tzn. x(ty) # 0. Udowodnij, ze istnieje okrag
O(Py,9) o $rodku w punkcie Py i promieniu 7 taki, ze dla pewnej parametryzacji naturalnej
s :J — R? tego okregu zachodza warunki

C(to) == S(t(]), é(to) = S(to), 5(t0) = §(t0).

Te warunki oznaczaja, ze okrag O(Py,ro) przybliza krzywa ¢ w punkcie g do rzedu co najmniej
2. Taki okrag nazywamy $cisle stycznym.

Wskazéwka: Py = c(to) + ﬁnc(tO) irg= m_

Zadanie 11 Niech ¢ : I — R? bedzie krzywa z parametryzacja naturalng. Zbiér srodkéw
wszystkich okregéw $cisle stycznych do ¢ (patrz: zadanie 10) nazywamy ewolutq krzywej c.
Udowodnij, ze ewoluta paraboli

jest krzywa zadana réwnaniem

Zadanie 12 Zbiér
= {(;1:,3/)—r eR?: 2 =23, y>0}

jest gorna galezia tzw. paraboli Neila. Podaj parametryzacje regularna tej krzywej i udowodnij,
ze jej dlugo$é od punktu (0,0) do punktu (z,y) € ' opisana jest funkcja

1
o (92 + 42 —8).
27 <( z+4)
Ponadto wykaz, ze krzywizna krzywej I' przyjmuje (przy odpowiednim wyborze orientacji)
wszystkie wartosci z zakresu (0, 00).
Wskazowka: Skorzystaj z zadania 5.



