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Nastepujace zadania beda omawiane na ¢wiczeniach w tygodniu 14-18 marca 2011.

Zadanie 5 Niech ¢ : I — R? bedzie regularng krzywa parametryczna (niekoniecznie z parame-
tryzacja naturalna). Udowodnij, ze w tej sytuacji krzywizna krzywej ¢ zadana jest wzorem:
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Zadanie 6 Niech ¢ : I — R? bedzie krzywa z parametryzacja naturalng. Niech F bedzie
izometria plaszczyzny R? zachowujaca orientacje (tzn. izometria parzysta). Udowodnij, ze
krzywa F' o ¢ ma ta sama krzywizne co wyjsciowa krzywa c.

Zadanie 7 Niech ¢ : I — R? bedzie krzywa z parametryzacja naturalna, ktérej obraz zawarty
jest w kole o srodku z poczatku ukladu wspétrzednych Z = (0,0) i promieniu R, tzn. ||c(t)|| < R
dla wszystkich ¢t € I. Niech tg € I bedzie punktem, w ktérym zachodzi réwnosé ||c(to)|| = R,
tzn. krzywa c jest styczna do okregu O(Z, R) w punkcie ¢(tp). Udowodnij, ze
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Zadanie 8 (to zadanie wycofuje z uwagi na brak wiadomosci z analizy zespolonej)
Niech ¢ : I — R? = C bedzie krzywa zamknieta z parametryzacja naturalna, nie przechodzaca
przez poczatek uktadu wspéhrzednych. Na analizie zespolonej (miejmy nadzieje) definiuje sie
liczbe obiegéw jako catke. Udowodnij, ze obie definicje sa réwnowazne tzn.
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Zadanie 8’ Wyznaczy¢ dtugos¢ tuku cykloidy z zadania 4.



