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Zadanie 25 Niech C ⊂ R2 b ↪edzie podzbiorem zwartym i wypuk lym. Udowodnij, że
wypuk la funkcja odleg lości dC(·, ·) określona jak na wyk ladzie spe lnia nierówność trójk ↪ata
tzn.

dC(p, r) ≤ dC(p, q) + dC(q, r)

dla dowolnych punktów p, q, r ∈ R2.

Zadanie 26 Udowodnij, że jeśli punkty p, q, r s ↪a wspó lliniowe i punkt q leży mi ↪edzy p i
r, to w nierówności z zadania 25 zachodzi równość.

Zadanie 27 Niech C ⊂ R2 b ↪edzie dowolnym podzbiorem. Funkcj ↪e odleg lości punktu p
od zbioru C definiujemy jako

dist(C, p) := inf {dist(q, p) : q ∈ C} .

Wyznacz ,,symetraln ↪a” tzn. zbiór

B(G, p) =
{
x ∈ R2 : dist(G, x) = dist(p, x)

}
prostej G i punktu p /∈ G.

Zadanie 28 Analogicznie jak w zadaniu 27 możemy zdefiniować odleg lość dwóch zbiorów
A, B ⊂ R2:

dist(A, B) = inf {dist(a, b) : a ∈ A i b ∈ B} .

Niech A i B b ↪ed ↪a roz l ↪acznymi odcinkami na p laszczyźnie. Udowodnij, że ,,symetralna”
tzn. zbiór

B(A, B) =
{
x ∈ R2 : dist(A, x) = dist(B, x)

}
dwóch odcinków sk lada si ↪e z co najwyżej siedmiu kawa lków prostych i parabol.
Wskazówka: Naszkicuj kilka takich ,,symetralnych”!


