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Nastepujace zadania beda omawiane na ¢wiczeniach w tygodniu 12 — 16 grudnia 2011.

Zadanie 33 Niech ¢ bedzie krzywa parametryczng (traktrysa)
c:(0,m) >t — (sint,cost + In(tg(t/2))) € R

Udowodnij, ze podana funkcja jest parametryzacja, ale nie jest regularna. Naszkicuj obraz
parametryzacji ¢. Udowodnij, ze dla dowolnego punktu P = (x,y) lezacego na tej krzywej
odcinek wyznaczony przez punkt P i przez punkt @) przeciecia stycznej do krzywej ¢ w punkcie
P 7 osia OY ma dlugoscé 1.

Zadanie 34 Krzywa parametryczna
c:[0,27) >t — (cost,sint) € R?
jest okregiem. Ten sam okrag opisany jest rownaniem
2?4y = 1.
Wyznacz réwnania nastepujacych krzywych parametrycznych:
a) (acost,bsint);

b) (acosht,bsinht);

c) (t,t?).
Co to za krzywe?

Zadanie 35 Niech ¢ : I — R" bedzie krzywa z parametryzacja naturalna. Niech A € O(n)
bedzie macierza ortogonalna. Udowodnij, ze A o ¢ jest krzywa z parametryzacja naturalna.

Zadanie 36 Okrag o promieniu dlugosci 1 toczy sie bez poslizgu po osi OX. Wyznacz para-
metryzacje krzywej, jaka opisze ustalony punkt tego okregu. (Wystarczy dla jednego pelmego
obrotu).

Wskazowka: Wyznaczy¢ najpierw krzywa, po ktorej porusza sie srodek okregu.



