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Zestaw ćwiczeń 7

Nast ↪epuj ↪ace zadania b ↪ed ↪a omawiane na ćwiczeniach w tygodniu 28 listopada – 2 grudnia 2011.

Zadanie 25 Niech C b ↪edzie niezdegenerowan ↪a stożkow ↪a różn ↪a od okr ↪egu i niech F , ` b ↪ed ↪a
ogniskiem i kierownic ↪a C. Niech P ∈ ` b ↪edzie punktem na kierownicy i niech A, B b ↪ed ↪a
punktami styczności stycznych do C poprowadzonych z punktu P . Uzasadnij, że punkty A, F, B
s ↪a wspó lliniowe.

Zadanie 26 Dana jest elipsa C i punkt P leż ↪acy w jej zewn ↪etrzu. Punkty A i B s ↪a punktami
styczności stycznych do C poprowadzonych z punktu P . Uzasadnij, że środek (symetrii) elipsy,
środek siecznej AB i punkt P s ↪a wspó lliniowe.

Zadanie 27 Dana jest elipsa C o środku (symetrii) w punkcie O. Dla punktu P ∈ C odcinek
postaci PSO(P ) nazywamy średnic ↪a elipsy (SO oznacza symetri ↪e środkow ↪a wzgl ↪edem punktu
O). Dwie średnice PP ′ i RR′ nazywamy sprz ↪eżonymi, jeśli PP ′ przechodzi przez środek
dowolnej siecznej równoleg lej do RR′ (i na odwrót).
Udowodnij, że jeśli PP ′ i RR′ s ↪a sprz ↪eżonymi średnicami, a styczne do C w punktach P i R
przecinaj ↪a si ↪e w punkcie S, to czworok ↪at PORS jest równoleg lobokiem.

Zadanie 28 Dany jest okr ↪ag O i punkt A na p laszczyźnie. Opisz zbiór środków okr ↪egów stycz-
nych do O i przechodz ↪acych przez punkt A. Rozważ różne po lożenia punktu A wzgl ↪edem O.


