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Zestaw ćwiczeń 1

Nast ↪epuj ↪ace zadania b ↪ed ↪a omawiane na ćwiczeniach w tygodniu 10 – 14 października 2011.

Zadanie 1 Zapisz liczb ↪e
√

5 + 2
√
−5 w postaci Gaussa (a + bi).

To ćwiczenie ilustruje fakt, że konstruowalna liczba zespolona ma konstruowalne cz ↪eści rzeczy-
wist ↪a i urojon ↪a.

Zadanie 2 Parabola jest miejscem geometrycznym punktów równooddalonych od ustalonego
punktu P (ogniska) i prostej ` nie przechodz ↪acej przez P (kierownicy).

a) Wyznacz równanie paraboli Γ o ognisku w punkcie P = (0, 1) i kierownicy o równaniu
y = −1. Naszkicuj t ↪e parabol ↪e.

b) Prosta ` o równaniu y = ax + b ma wspó lczynniki a, b z cia la liczb konstruowalnych K,
ponadto b jest liczb ↪a dodatni ↪a. Uzasadnij, że punkty przeci ↪ecia prostej ` z parabol ↪a Γ z
punktu a) maj ↪a wspó lrz ↪edne konstruowalne.

c) Opisz konstrukcj ↪e punktów przeci ↪ecia prostej ` i paraboli Γ za pomoc ↪a cyrkla i linijki.

Zadanie 3 Niech a b ↪edzie liczb ↪a konstruowaln ↪a.

a) Udowodnij, że okr ↪ag o środku w punkcie (a, 1) przechodz ↪acy przez pocz ↪atek uk ladu
wspó lrz ↪ednych przecina parabol ↪e o równaniu y = 1

2x2 w punkcie o wspó lrz ↪ednych
(2 3
√

a, 2 3
√

a2).

b) Udowodnij, że maj ↪ac dan ↪a na p laszczyźnie dowoln ↪a parabol ↪e, można rozwi ↪azać za pomoc ↪a
cyrkla i linijki problem podwojenia sześcianu.

Zadanie 4 Podaj konstrukcj ↪e z lotego podzia lu odcinka.


