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Zestaw ¢wiczen 11, na dzien 9 stycznia 2017r.

Zadanie 53 Niech NABC' bedzie trojkgtem ostrokgtnym,
a punkt H jego ortocentrum (rys. . Wykazaé, ze:

a) obrazy punktu H w symetriach osiowych Spy A, Spr Ac
© SprBo leza na okregu opisanym na AABC,

b) okregi O4, Op i O¢ opisane odpowiednio na trdj-
kgtach AHBC, AHAC 1+ AHAB sq przystajgce do
okregu O opisanego na NABC),

c) trojkgt AOAOpO¢, gdzie O4, Op i O¢ sg odpowied-
nio srodkami okregow O4, Op i O¢, jest przystajgocy
do trojkgta AABC oraz $rodek okregu O jest ortocen-
trum trogkgta ANOAOpO¢.

Rysunek 1

Zadanie 54 Punkty X, Y @ Z sq rzutami prostokgtnymi
punktu P odpowiednio na proste pr AC, pr BC' i pr AB.
Wykazaé, zZe P lezy na okrequ opisanym na tréjkgcie
NABC wtedy i tylko wtedy, gdy punkty X, Y i Z leZg na
jednej prostej (prosta Simsona).

Zadanie 55 Dane sq dwa okregi Oy i Oy rozlgezne ze-
wnetrznie. Punkty My, My, Mz i My sq odpowiednio $rodka-
mi odcinkow zawartych we wspolnych stycznych tych okre-
gow, a ich koncami sq punktami stycznodci (jak na rysunku
obok). Wykazaé, ze punkty My, My, M3 i My sq wspétlinio-
we.

Zadanie 56 Niech zy, 29, z3 © z4 bedg parami réinymi liczbami zespolonymi, z ktorych
zadne trzy nie sq wspotliniowe. Wykazaé, Ze punkty z1, 2o, 23 1 24 s¢ wspotokregowe wtedy
1 tylko wtedy, gdy ich dwustosunek

21 —R3 k2 T 24

DS (21, 29; 23, 24) 1=
29 — X3 X1 — %4

jest liczbg rzeczywistq.



Zadanie 57 Niech O(S,r) bedzie dowolnym okregiem. Wyznaczyé obraz tréjkata réwno-
bocznego wpisanego w okrag O(S,r) wzgledem inwersji Is,. Sporzqdzi¢ rysunek.

Zadanie 58 Dany jest okrgg O(S,r) oraz jego dwie prostopadie
$rednice AB i CD. Prostely, ly przecinajq sie w pewnym punkcie
okregu O(S, ) oraz przechodzq odpowiednio przez punkty A i B.
Niech

P=iLNnprCD i P =IlNnprCD.

Wykazaé, ze P' = Ig,(P).
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